Soit le nombre donc l'ecriture en base décimale est : A, , = aaaa....a0 ou le chiffre a est répété n fois.

a et n sont deux entiers non nuls.

PARTIE A

n

1/ Montrer que A, , = Z(—l)ka[ll].
k=1
2/ En déduire la condition sur n pour que A, , soit divisible par 11.

PARTIE B

Dans cette partie, b est un entier non nul.

10a(10"-1)

1/ Montrer que : A, ,= . En déduire que 10"-1 divise Ay,,,.
2/ Démontrer que Ay, divise A,,, si et seulement si b divise a.

3/ Soit a et b deux nombres entiers premiers entre eux.Déterminer le PGCD( A, ., Ap,) en fonction de Ay,

PARTIE C

Dans cette partie on considere n pair avec n=2p.

Soit C,p=alal....a0 ou le chiffre a est répété p fois.

1/ a/ Soit Dyp= Aan—Csp. Montrer que D, ,=10xC, .

b/ En déduire I'expression de C,, en fonction de A, ,

2/ p pair avec p=2q ou q est un entier.
2a/ Etablir que 10%=1[101].
2b/ Démontrer que C,, est divisible par 101.
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