
Exercice 1 BAC C - Metz 1982

1

Résoudre dans Z l’équation :

17q − 11p = 2.{
17q −11p = 2
17× 4 −11× 6 = 2

donc 17(q − 4) = 11(p− 6)

17 divise 11(p-6)
17 et 11 sont premiers entre eux
donc d’après le théorème de Gauss : 17 divise p-6.

donc :

{
p− 6 = 17m
17(q − 4) = 11× 17m

⇒
{

p− 6 = 17m
q − 4 = 11×m

donc la solution de l’équation est :

∀m ∈ Z
{

p = 17m+ 6
q = 11m+ 4

2

Résoudre dans Z/187Z : x2 − 1̄ = 0
x2 = 1̄ ⇔ x2 = 187c+ 1 ∀c ∈ Z

(x+ 1)(x− 1) = 187c = 11× 17c
11 et 17 nombres premiers donc :

(1)

{
∀q x+ 1 = 17q
∀p x− 1 = 11p

ou (2)

{
∀p x+ 1 = 11p
∀q x− 1 = 17q

ou (3)

{
x+ 1 = 187
x− 1 = c

ou (4)

{
x− 1 = 187
x+ 1 = c

donc (3) donne x=186 et (4) x=188

En soustrayant les 2 membres de (1) :

17q − 11p = 2 donc d’après 1) :

∀m ∈ Z
{

p = 17m+ 6
q = 11m+ 4

En soustrayant les 2 membres de (2) :

−17q + 11p = 2 donc d’après 1) :

∀m ∈ Z
{

p = −(17m+ 6)
q = −(11m+ 4)
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En additionant les 2 membres de (1) :
2x = 17q + 11p
2x = 17(11m+ 4) + 11(17m+ 6)
2x = 187(2m) + 134
donc x = 187m+ 67

avec (2) on obtient x = −(187m+ 67)

Conclusion : les solutions de l’équation sont :

∀m ∈ Z


x = (187m+ 67)
x = −(187m+ 67)
x = 186
x = 188
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